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Exercícios

1. Seja a sequência de variáveis aleatórias Xn de�nida por:

P(Xn = n) = 1− P(Xn = 0) =
1

n
, n = 1, 2, . . .

Mostre que Xn
d−→ X quando n→∞, e identi�que a distribuição limite. Interprete este

resultado.

2. Considere uma sequência de variáveis aleatórias Yn ∼ gama(n, 1/n), em que sua função

geradora de momentos (FGM) é dada por:

MYn(t) =

(
1− t

n

)−n
, t < n.

Use a FGM para obter uma distribuição limite para Yn.

3. Considere uma sequência de variáveis aleatórias (Zn)n≥1, tal que Zn ∼ binomial(n, pn),

com pn = λ/n, λ > 0. Mostre que Zn
d−→ Z quando n→∞, e identi�que a distribuição

limite Z.

4. Seja (Yi)i≥1 uma sequência de variáveis aleatórias independentes e identicamente distri-

buídas com E(Yi) = µ e Var(Yi) = σ2 <∞. De�na a média amostral por

Ȳn =
1

n

n∑
i=1

Yi.

Mostre que Ȳn
p−→ µ.

5. Seja Xn uma sequência de variáveis aleatórias com distribuição exponencial (λn), com

λn = (1/2)n, e com função densidade de probabilidades dada por

fXn(x) =
1

λn
e−(1/λn)x I(0,∞)(x).

Prove que Xn
p−→ 0.
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