LISTA DE EXERCICIOS SOBRE EQUACOES PARAMETRICAS
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,teR
y=t+p

1. Uma curva C no plano tem equagoes paramétricas: {

onde ¢, € R. Um ponto P qualquer dessa curva satisfaz a seguinte condicao: a distancia do
ponto P ao ponto A = (2,1) é igual a distancia de P a reta x = a, a € R. Calcule os valores

de B, a e q. Identifique a curva trabalhada.
1 )
RESP: a=6, =1, q= —3 parabola.

- (Y r=1+acost
2. Uma curva C no plano tem equacoes paramétricas: ,0<t<2m
y = q+ 3sent

onde a,q € R, a # 0. Um ponto @) qualquer dessa curva satisfaz a seguinte condigao: a soma
das distancias de @ a dois pontos fixos M = (5,0) e N = (/3,0) é igual a uma constante 7.
Calcule os valores de 3, a, vy e ¢. Identifique a curva trabalhada.

RESP: a =5, = -3, v=10, ¢ =0, elipse.

RESP: a =5, g =-3, y=10, ¢ =0.

3. Determine equacoes paramétricas para as seguintes curvas:

a. 9 )
(=57 |y
AR |
o 1
b. ) )
(w+4”  =3°_
10 25
RESP:

a. t=5b+3cosl y=2sen; 0 0<60<2rw
b. = —4+ V10 cosf y=-+5sen; 8 0<60<2r

4. Determine equagoes paramétricas para a seguinte curva:

-1 w3
4 8




3
RESP: t =1+4+2secl y=—1+2v2tg; 0 0§027T,07ég607£77r.

5. Determine equacoes paramétricas para a seguinte curva:

(-1 (@+3)° _

4 8

1

3
RESP: 2 = -3+ 2v2tg 6, y:1+28600,0§9§27r,6’7ég ,67&;.

T 37T
272

r=3tgt

,onde t € [0,271')—{
y=1+3 sect

6. As equagoes paramétricas { }, representam:

uma circunferéncia de centro em C = (0, 1) e equacdo cartesiana 2 + (y — 1)*> = 9.

. uma hipérbole de centro em C' = (0, —1) e equacdo cartesiana (y + 1)* — 2% = 9.

o &

uma hipérbole de centro em C' = (0, 1) e equacio cartesiana 2% — (y — 1)* = 9.

e

. uma hipérbole de centro em C = (1,0) e equacdo cartesiana (z — 1)* —y* = 9.

. uma hipérbole de centro em C = (0, 1) e equagdo cartesiana (y — 1)* — 2% = 9.

@
~—

RESP: letra E.

T 3T
27 2

r=1+4 sect

A ot ,ondetG[O,QW)—{
Yy = g

7. As equagés paramétricas { }, representam:

a). uma hipérbole de centro em C' = (4,4) e equacio cartesiana (r — 4)* — (y — 4)* = 1.
b). uma hipérbole de centro em C = (1,0) e equacgdo cartesiana y* — (v — 1)* = 16.
c). uma hipérbole de centro em C' = (1,0) e equagdo cartesiana (z — 1)* — y* = 16.
d). uma hipérbole de centro em C = (0,1) e equacdo cartesiana x> — (y — 1) = 16.

uma circunferéncia de centro em C' = (

0,1) e equacdo cartesiana (x — 1) + y* = 16.

@)
~—

RESP: letra C.

=3+ 5cost
8. As equagoes paramétricas { o Tocos t € [0,27) representam:
y=3sent
a). Uma elipse de focos em F; = (—1,0) e F;, = (7,0).
b). Uma elipse de focos em F; = (3 — V34, 0> e Fy

— (34 v31,0).
¢). Uma elipse de focos em F; = (0,—1) e Fy = (0,7).



d). Uma elipse de focos em F; = (—2,0) e F» = (8,0).
e¢). Uma hipérbole de focos em F; = (—2,0) e Fy = (8,0).

RESP: letra A.

~ oo r=1t>+2 i
9. As equagbes paramétricas 9% 4 1 t € R representam uma parabola que tem
’y =

vértice, foco e reta diretriz (equagao), respectivamente:

a). V=(2,1), F=3,1)exz=1.
b). V=(2,1), F=(1,1)ex =
c). V=(81),F=(91)ex=
d). V=(21), F=(22)ey=0.
e). V=(1,2),F=(22)ex=0.
RESP: letra A.
. o x =4cosl .
10. Dadas as equagoes paramétricas 0 € [0, 2], encontre a equagao

y:—1+\/§sen0

cartesiana na forma reduzida correspondente.

2 1 2
RESP: E n (y; 1 clipse.
=3+ 4sech 3
11. Dadas as equacoes paramétricas . +asec 6 € [0,2n] — {E, l}, encontre a
y=—1+4tg¥ 2° 2

equacao cartesiana na forma reduzida correspondente.

r=3)?% (y+1)?

_(
RESP: = G

=1, hipérbole.

i s r=—t"—1 .
12. As equacgoOes paramétricas o 1 t € R representam uma parabola que tem
y=2t—

vértice, foco e reta diretriz (equagao), respectivamente:

a). V=(-1,-1), F=(-2,-1) ey =0.
b). V=(-1,-1), F=(-2,—1) ez = 0.
). V=(11),F=(21)ey=0
d). V=(-1,-1),F=(0,-1)ex=-2.
e). V=(1,2),F=(22ex=0



RESP: letra B.

= —1+43sect 3
13. As equagoes paramétricas . osec t €10,2n] — {E, —W}, representam qual
y=2+4tgt 2" 2

curva e quais sao seus focos?

a). Elipse, [} = (-1 —V7,2) e F = (-1 +/7,2).
b). HipA@rbole, F; = (—6,2) e Fy = (4,2).

¢). HipA@rbole, F; = (—5,2) e F, = (3,2).

d). HipA@©rbole, F} = (—1,-3) ¢ F, = (—1,7).

e). Elipse, F} = (—1,2 — \/7) e Fy = (—1,2 + \/7)

RESP: letra B.

t2
14. Considere uma curva plana de equagoes paramétricas: * =t + a, y = — + ¢, com
t € R (parametro). Sabendo que a curva passa pelos pontos de coordenadas cartesianas
B = (1,-1), C = (0,0) e D = (3,—1), encontre os valores de a,b,c. Escreva a equacao

cartesiana correspondente e identifique a curva trabalhada.

4 4
RESP: a =2,b=3,c= —3 pardbola (z —2)* =3 (y + §>

z=—142V3cosy

15. Encontre a equacao cartesiana da curva plana que tem como paramétricas:
y=1+ 2\/§seng0

0 < p < 27. Qual é a curva trabalhada?
RESP: circunferéncia, (x + 1)* + (y + 1)* = 12.

16. Encontre equagoes paramétricas para a elipse que cumpre as seguintes condig¢oes: conside-
rando o sistema de coordenadas cartesianas, a elipse tem seus focos sobre o eixo das ordenadas
(eixo-y), um vértice como sendo o ponto A; = (0,6), A; dista 4 unidades do centro da elipse

e tal elipse passa pelo ponto P = (3,2).
RESP: x =3cosf ,y=2+4sen 6, 0 <60 < 2m.

17. Um ponto se move no plano de forma que sua distancia ao ponto A é sempre igual a sua



distancia a reta r. Encontre as coordenadas cartesianas de A e a equacao da reta r, sabendo

r =2t
que a curva gerada por este ponto tem equagos paramétricas: L t e R.
y=1-=

RESP: A= (0,0), reta r: y = 2.

18. Dadas as equacoes paramétricas abaixo, encontre a equacao cartesiana correspondente.

Identifique a curva trabalhada.

{ x = —T+ 3cos(f) 0 e (0,27

y =5+ 9sen(0)

(@+7* (=5

ESP:
RES 9 81

=1, elipse.



